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ΠΙΝΑΚΔ΢ ΑΛΗΘΔΙΑ΢ ΓΤΟ ΜΔΣΑΒΛΗΣΩΝ 

X Y XY (XY)’ X+Y (X+Y)’ X Y (X Y)’ 

0 0 0 1 0 1 0 1 

0 1 0 1 1 0 1 0 

1 0 0 1 1 0 1 0 

1 1 1 0 1 0 0 1 

 

ΠΙΝΑΚΔ΢ ΑΛΗΘΔΙΑ΢ ΣΡΙΩΝ ΜΔΣΑΒΛΗΣΩΝ 

X Y Z XYZ (XYZ)’ X+Y+Z (X+Y+Z)’ X Y Z (X Y Z)’ 

0 0 0 0 1 0 1 0 1 

0 0 1 0 1 1 0 1 0 

0 1 0 0 1 1 0 1 0 

0 1 1 0 1 1 0 0 1 

1 0 0 0 1 1 0 1 0 

1 0 1 0 1 1 0 0 1 

1 1 0 0 1 1 0 0 1 

1 1 1 1 0 1 0 1 0 
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Αξιώμαηα, Θεωπήμαηα και Ιδιόηηηερ ηηρ Άλγεβπαρ Boole

0  0 = 0 1 + 1 = 1

1  1 = 1 0 + 0 = 0

0  1 = 0 1 + 0 = 1

Δάλ  x = 0, ηόηε  x‟ = 1 Δάλ  x = 1, ηόηε  x‟ = 0

x  1 = x x + 0 = x

x  x‟ = 0 x + x‟ = 1

x  y = y  x x + y = y + x

x  (y + z) = x  y + x  z x + (y  z) = (x + y)(x + z)

x  x = x x + x = x

x  0 = 0 x + 1 = 1

x  (y  z) = (x  y)  z x + (y + z) = (x + y) + z

(x‟)‟ = x

(x  y)‟ = x‟ + y‟ (x + y)‟ = x‟  y‟

x + x  y = x x  (x + y) = x

x  y + x  y‟ = x (x + y)  (x + y‟) = x

x  (x‟ + y) = x  y x + x‟ y = x + y

Απσή ηος δςϊζμού: Κάζε αιγεβξηθή ζρέζε πνπ κπνξεί λα πξνθύςεη από ηα αμηώκαηα ηεο άιγεβξαο Boole

παξακέλεη αιεζήο, αλ νη ηειεζηέο (AND, OR) θαη ηα νπδέηεξα ζηνηρεία („1‟ θαη „0‟ αληίζηνηρα) ελαιιαγνύλ (δει. ηα 

AND λα γίλνπλ OR, ηα OR λα γίλνπλ AND, ηα „1‟ λα γίλνπλ „0‟ θαη ηα „0‟ λα γίλνπλ „1‟), όπσο θαίλεηαη ζηηο δπν 

ζηήιεο ηνπ πίλαθα.



Δλασιζηόποι (minterms) και Μεγιζηόποι (Maxterms)
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Σε κηα ζπλάξηεζε n κεηαβιεηώλ, έλα ινγηθό γηλόκελν (πξάμε AND) πνπ πεξηιακβάλεη όιεο ηηο 

κεηαβιεηέο ζηελ θαλνληθή ή ηελ ζπκπιεξσκαηηθή ηνπο κνξθή, νλνκάδεηαη ελασιζηόπορ 

(minterm). Έηζη, ζε θάζε γξακκή ελόο πίλαθα αιήζεηαο, δει. γηα θάζε δπλαηό ζπλδπαζκό ηηκώλ 

ησλ αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ (εηζόδσλ ηνπ ζπζηήκαηνο), αληηζηνηρεί έλαο ειαρηζηόξνο πνπ 

ζρεκαηίδεηαη από ην ινγηθό γηλόκελν ησλ αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ, ζέηνληαο ηε κεηαβιεηή ζε 

θαλνληθή κνξθή αλ ζε εθείλε ηε γξακκή έρεη ηηκή 1 θαη ζε ζπκπιεξσκαηηθή κνξθή αλ έρεη ηηκή 0. 

   

 Δλασιζηόποι 

x y  Όρος Ονομασία  

0 0 x‟y‟ m0 

0 1 x‟y m1 

1 0 xy‟ m2 

1 1 xy m3 

 

 

 

 

 

 

  Δλασιζηόποι 

x y z Όρος Ονομασία 

0 0 0 x‟y‟z‟ m0 

0 0 1 x‟y‟z m1 

0 1 0 x‟yz‟ m2 

0 1 1 x‟yz m3 

1 0 0 xy‟z‟ m4 

1 0 1 xy‟z m5 

1 1 0 xyz‟ m6 

1 1 1 xyz m7 



Δλασιζηόποι (minterms) και Μεγιζηόποι (Maxterms)
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Σε κηα ζπλάξηεζε n κεηαβιεηώλ, έλα ινγηθό άζξνηζκα (πξάμε OR) πνπ πεξηιακβάλεη όιεο ηηο 

κεηαβιεηέο ζηελ θαλνληθή ή ηελ ζπκπιεξσκαηηθή ηνπο κνξθή, νλνκάδεηαη μεγιζηόπορ 

(Maxterm). Έηζη, ζε θάζε γξακκή ελόο πίλαθα αιήζεηαο, δει. γηα θάζε δπλαηό ζπλδπαζκό ηηκώλ 

ησλ αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ (εηζόδσλ ηνπ ζπζηήκαηνο), αληηζηνηρεί έλαο κεγηζηόξνο πνπ 

ζρεκαηίδεηαη από ην ινγηθό άζξνηζκα ησλ αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ, ζέηνληαο ηε κεηαβιεηή ζε 

ζπκπιεξσκαηηθή κνξθή αλ ζε εθείλε ηε γξακκή έρεη ηηκή 1 θαη ζε θαλνληθή κνξθή αλ έρεη ηηκή 0. 

 

 Μεγιζηόποι 

x y  Όρος Ονομασία  

0 0 x+y M0 

0 1 x+y‟ M1 

1 0 x‟+y M2 

1 1 x‟+y‟ M3 

 

   

 

 

 

 

  Μεγιζηόποι 

x y z Όρος Ονομασία 

0 0 0 x+y+z M0 

0 0 1 x+y+z‟ M1 

0 1 0 x+y‟+z M2 

0 1 1 x+y‟+z‟ M3 

1 0 0 x‟+y+z M4 

1 0 1 x‟+y+z‟ M5 

1 1 0 x‟+y‟+z M6 

1 1 1 x‟+y‟+z‟ M7 
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Δλασιζηόποι Μεγιζηόποι

x y Όρος Ονομασία Όρος Ονομασία 

0 0 x‟y‟ m0 x+y M0

0 1 x‟y m1 x+y‟ M1

1 0 xy‟ m2 x‟+y M2

1 1 xy m3 x‟+y‟ M3

Δλασιζηόποι Μεγιζηόποι

x y z Όρος Ονομασία Όρος Ονομασία

0 0 0 x‟y‟z‟ m0 x+y+z M0

0 0 1 x‟y‟z m1 x+y+z‟ M1

0 1 0 x‟yz‟ m2 x+y‟+z M2

0 1 1 x‟yz m3 x+y‟+z‟ M3

1 0 0 xy‟z‟ m4 x‟+y+z M4

1 0 1 xy‟z m5 x‟+y+z‟ M5

1 1 0 xyz‟ m6 x‟+y‟+z M6

1 1 1 xyz m7 x‟+y‟+z‟ M7



Δλασιζηόποι (minterms) και Μεγιζηόποι (Maxterms)
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Αλ έρνπκε ηνλ πίλαθα αιήζεηαο κηαο ινγηθήο ζπλάξηεζεο F κπνξνύκε λα γξάςνπκε ηε ινγηθή 

ζπλάξηεζε: 

 Ωο ινγηθό άθποιζμα (πξάμε OR) εθείλσλ ησλ ελασιζηόπων γηα ηνπο νπνίνπο ζηνλ πίλαθα 

αιήζεηαο ε F έρεη ηηκή 1. 

 Ωο ινγηθό γινόμενο (πξάμε AND) εθείλσλ ησλ μεγιζηόπων γηα ηνπο νπνίνπο ζηνλ πίλαθα 

αιήζεηαο ε F έρεη ηηκή 0. 

Παπάδειγμα: 

Ο πίλαθαο αιήζεηαο ηεο ζπλάξηεζεο XOR δύν κεηαβιεηώλ είλαη ν αθόινπζνο: 

X Y F = X Y 

0 0 0 

0 1 1 

1 0 1 

1 1 0 

 

Η ζπλάξηεζε είλαη: F = x y = x‟y + xy‟ = m1 + m2 = Σ(1, 2)  

Δπίζεο:  F‟ = x‟y‟ + xy 

Αιιά:  F = (F‟)‟ = (x‟y‟ + xy)‟ =( x‟‟ + y‟‟)(x‟ + y‟) = (x + y)(x‟ + y‟) = M0M4 = Π(0, 4) 

 

 



Κανονικέρ Μοπθέρ Λογικών ΢ςναπηήζεων 

(“Άθποιζμα” Δλασιζηόπων και “Γινόμενο” Μεγιζηόπων)
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Γίλεηαη ν πίλαθαο αιήζεηαο ηεο ζπλάξηεζεο F.  

   Δλασιζηόποι Μεγιζηόποι 

x y z F Όρος Ονομασία Όρος Ονομασία 

0 0 0 0 x‟y‟z‟ m0 x+y+z M0 

0 0 1 0 x‟y‟z m1 x+y+z’ M1 

0 1 0 0 x‟yz‟ m2 x+y’+z M2 

0 1 1 1 x’yz m3 x+y‟+z‟ M3 

1 0 0 0 xy‟z‟ m4 x’+y+z M4 

1 0 1 1 xy’z m5 x‟+y+z‟ M5 

1 1 0 1 xyz’ m6 x‟+y‟+z M6 

1 1 1 1 xyz m7 x‟+y‟+z‟ M7 

 

Η F κπνξεί λα εθθξαζηεί ζε ΚΑΝΟΝΙΚΗ κνξθή σο Άθποιζμα Δλασιζηόπων: 

F = x‟yz + xy‟z + xyz‟ + xyz = m3 + m5 + m6 + m7 = Σ(3, 5, 6, 7) 

ή σο Γινόμενο Μεγιζηόπων: 

F = (x+y+z)( x+y+z‟)( x+y‟+z)( x‟+y+z) = M0 M1 M2 M4 = Π(0, 1, 2, 4) 

 



Έκθπαζη Λογικήρ ΢ςνάπηηζηρ ζε Κανονική Μοπθή 

(ωρ  άθποιζμα ελασιζηόπων)
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Δίνεται η σσνάρτηση:  

F = xy + xz + yz  

Να εκυραστεί η F σε κανονική μορυή ως άθροισμα ελατιστόρων και να 

σσμπληρωθεί ο πίνακας αλήθειας. 

F = xy1 + x1z + 1yz = xy(z + z‟) + x(y + y‟)z + (x + x‟)yz = 

   = xyz + xyz‟ + xyz + xy‟z + xyz + x‟yz = xyz + xyz‟ + xy‟z + x‟yz = 

          = m7 + m6 + m5 + m3 

x y z F   

0 0 0 0   

0 0 1 0   

0 1 0 0   

0 1 1 1 x’yz m3 

1 0 0 0   

1 0 1 1 xy’z m5 

1 1 0 1 xyz’ m6 

1 1 1 1 xyz m7 
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Απλοποίηζη με άλγεβπα Boole: 

1. x + x‟y = (x+x‟)(x + y) = 1(x+y) = x + y 

 

 

2. x‟y‟z + x‟yz + xy‟ = x‟z(y‟ + y) + xy‟ = x‟z1 + xy‟ = x‟z + xy‟ 

 

 

3. xy + x‟z + yz = xy + x‟z + 1yz = xy + x‟z + (x + x‟)yz  

         = xy + x‟z + xyz + x‟yz = xy(1 + z) + x‟z(1 + y) = xy + x‟z 

 

4. (x + y)(x‟ + z)(y + z) = (x + y)(x‟ + z)   [ιόγσ δπτζκνύ από ηε ζπλάξηεζε 3] 

 



Απλοποίηζη  Λογικών  ΢ςναπηήζεων με πίνακερ Karnaugh

Γηα λα θάλνπκε απινπνίεζε κηαο ινγηθήο ζπλάξηεζεο κε πίλαθα (ή ράξηε) Karnaugh αθνινπζνύκε ηα 

παξαθάησ βήκαηα:

1. Η ινγηθή ζπλάξηεζε ζα πξέπεη λα είλαη ζε πιήξε κνξθή, σο ινγηθό άζξνηζκα ειαρηζηόξσλ ή 

ινγηθό γηλόκελν κεγηζηόξσλ. Σπλήζσο ρξεζηκνπνηνύκε ηελ κνξθή ηνπ αζξνίζκαηνο 

ειαρηζηόξσλ. Αλ ε ζπλάξηεζε δελ είλαη ζε πιήξε κνξθή ζα πξέπεη λα ηε θέξνπκε ζε ηέηνηα 

κνξθή, ρξεζηκνπνηώληαο ηηο ηδηόηεηεο ηεο άιγεβξαο Boole. Δηδηθόηεξα γηα ζπλάξηεζε ζε κνξθή 

ινγηθνύ αζξνίζκαηνο, πνπ ζπλήζσο αληηκεησπίδνπκε, γηα ηνπο όξνπο πνπ δελ είλαη πιήξεηο 

(ειαρηζηόξνη) ηνπο κεηαζρεκαηίδνπκε εθαξκόδνληαο ηηο ηδηόηεηεο: Α∙1=Α θαη Β+Β‟=1. 

Παξάδεηγκα: Έζησ όηη έρνπκε ηε ζπλάξηεζε F(A,B,C) = AB + ABC‟ + A‟B‟C‟. Ο πξώηνο όξνο, AB, δελ 

είλαη πιήξεο (ειαρηζηόξνο). Όκσο κπνξνύκε λα ηνλ κεηαζρεκαηίζνπκε σο εμήο: AB = AB∙1 = 

AB(C+C‟) = ABC + ABC‟. Έηζη ε ζπλάξηεζε F ζε πιήξε κνξθή γίλεηαη: 

F=ABC+ABC‟+ABC‟+A‟B‟C‟. 

Καη επεηδή ηζρύεη: A+A+…+A=A, ε ηειηθή κνξθή ηεο ζπλάξηεζεο είλαη: F=ABC + ABC‟ + A‟B‟C‟.

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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Απλοποίηζη  Λογικών  ΢ςναπηήζεων με πίνακερ Karnaugh

2. Ο πίλαθαο Karnaugh έρεη δηαζηάζεηο αλάινγεο κε ην πιήζνο ησλ αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ. Έηζη, 

γηα δπν αλεμάξηεηεο κεηαβιεηέο έρνπκε πίλαθα δπν δηαζηάζεσλ πνπ πεξηέρεη 22 = 4 θπςέιεο, 

όζνη δειαδή θαη νη ειαρηζηόξνη. Αληίζηνηρα, γηα ηξεηο αλεμάξηεηεο κεηαβιεηέο έρνπκε πίλαθα ηξηώλ 

δηαζηάζεσλ, πνπ πεξηέρνπλ 23 = 8 θπςέιεο, αθνύ ζα έρνπκε 8 ειαρηζηόξνπο θαη γηα ηέζζεξηο 

κεηαβιεηέο ζα έρνπκε πίλαθα ηεζζάξσλ δηαζηάζεσλ κε 16 ειαρηζηόξνπο θαη επνκέλσο 24 = 16 

θπςέιεο. Κάζε κηα θπςέιε αληηζηνηρεί ζε έλα ζπγθεθξηκέλν ειαρηζηόξν, πνπ θη απηόο αληηζηνηρεί 

ζε έλα ζπγθεθξηκέλν ζπλδπαζκό ηηκώλ ησλ αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ.

3. Η αξίζκεζε ησλ γξακκώλ θαη ησλ ζηειώλ αθνινπζεί ηνλ θώδηθα GRAY: 00, 01, 11, 10

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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y yz zw

x 0 1 x 00 01 11 10 xy 00 01 11 10

0 m0 m1 0 m0 m1 m3 m2 00 m0 m1 m3 m2

1 m2 m3 1 m4 m5 m7 m6 01 m4 m5 m7 m6

11 m12 m13 m15 m14

10 m8 m9 m11 m10

F(x,y) G(x,y,z) R(x,y,z,w)



Απλοποίηζη  Λογικών  ΢ςναπηήζεων με πίνακερ Karnaugh

4. Η ζπκπιήξσζε ηνπ πίλαθα γίλεηαη κε βάζε είηε ηε ινγηθή ζπλάξηεζε (ζε πιήξε κνξθή), είηε 

ηνπ πίλαθα αιήζεηαο ηεο ζπλάξηεζεο. Καη ηα δπν είλαη ηζνδύλακα: αλ έρνπκε ηε ζπλάξηεζε 

ζε κνξθή αζξνίζκαηνο ειαρηζηόξσλ, θάζε έλαο ειαρηζηόξνο αληηζηνηρεί ζε έλα “1” ζηνλ 

πίλαθα αιήζεηαο θαη αληίζηξνθα, θάζε έλα “1” ηνπ πίλαθα αιήζεηαο, αληηζηνηρεί ζε έλαλ 

ειαρηζηόξν ζηε ινγηθή ζπλάξηεζε. 

Δπνκέλσο αθνύ θάζε θπςέιε ηνπ πίλαθα αληηζηνηρεί ζε έλα ζπγθεθξηκέλν ειαρηζηόξν, 

κεηαθέξνπκε από ηνλ πίλαθα αιήζεηαο ηηο ηηκέο (“0” ή “1”) πνπ έρεη ε ζπλάξηεζε γηα θάζε 

έλα ειαρηζηόξν, ζηελ αληίζηνηρε θπςέιε. 

Από ηε ζπλάξηεζε κπνξνύκε λα ζπκπιεξώζνπκε θαηεπζείαλ ηνλ πίλαθα βάδνληαο έλα “1” 

γηα θάζε ειαρηζηόξν πνπ ππάξρεη ζηε ζπλάξηεζε, ζηελ αληίζηνηρε θπςέιε ηνπ πίλαθα. Οη 

ππόινηπεο θπςέιεο ηνπ πίλαθα παίξλνπλ ηηκή “0”. Μαο ζπκθέξεη λα ζπκπιεξώζνπκε ηνλ 

πίλαθα κε βάζε ηελ θαηάζηαζε πνπ εκθαλίδεηαη ιηγόηεξν ζπρλά. Αλ π.ρ. ζηνλ πίλαθα 

αιήζεηαο εκθαλίδνληαη κόλν δπν “0”, ηνπνζεηνύκε πξώηα απηά ζηηο θαηάιιειεο ζέζεηο ηνπ 

πίλαθα θαη κεηά ζπκπιεξώλνπκε ηηο ππόινηπεο ζέζεηο κε “1”, επηηαρύλνληαο έηζη ηε 

δηαδηθαζία.

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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Παξάδεηγκα: Έζησ όηη έρνπκε ηε ζπλάξηεζε:

F(A,B,C) = Σ(3, 5, 6, 7) = m3 + m5 + m6 + m7 = A‟BC + AB‟C + ABC‟ + ABC. 

Ο πίλαθαο αιήζεηαο θαη ν πίλαθαο Karnaugh ηεο ζπλάξηεζεο είλαη:

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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A B C F

0 0 0 0 BC

0 0 1 0 A 00 01 11 10

0 1 0 0 0 0 0 1 0

0 1 1 1 1 0 1 1 1

1 0 0 0

1 0 1 1 F(A,B,C)

1 1 0 1

1 1 1 1
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5. Τν επόκελν ζηάδην είλαη να ομαδοποιήζοςμε ηα “1”.  Απηό ζεκαίλεη λα θηηάμνπκε νκάδεο από 

γεηηνληθά “1”. Γηα λα είλαη δπν “1” γεηηνληθά, πξέπεη λα είλαη δηπιαλά κεηαμύ ηνπο, νξηδόληηα ή 

θάζεηα, όρη δηαγώληα. (Σεκείσζε: ζπρλά δηαγώλην “1”  ή νκάδεο από δηαγώληα “1”, 

ππνθξύπηνπλ πύιεο XOR ή XNOR). Τν ζρήκα πνπ πξνθύπηεη από ηελ νκαδνπνίεζε πξέπεη λα 

είλαη είηε ηεηξάγσλν, είηε νξζνγώλην. Ούηε “T”, νύηε “Γ”. Μαζεκαηηθά απηό ζεκαίλεη όηη δπν “1” 

είλαη γεηηνληθά όηαλ, θαη κόλνλ όηαλ, κόλν κηα κεηαβιεηή ησλ δπν ππό εμέηαζε ειαρηζηόξσλ 

έρεη δηαθνξεηηθή ηηκή. Η‟ κε άιια ιόγηα, όηαλ κόλν κηα κεηαβιεηή ησλ δπν ππό εμέηαζε 

ειαρηζηόξσλ είλαη ζε θαλνληθή κνξθή ζηνλ έλαλ ειαρηζηόξν θαη ζε ζπκπιεξσκαηηθή κνξθή 

ζηνλ άιιν ειαρηζηόξν.

6.    Σηόρνο καο είλαη λα επηιέμνπκε ιίγεο θαη κεγάιεο νκάδεο (κε ην κεγαιύηεξν δπλαηό πιήζνο από 

“1”).. Οζν πην κεγάιε είλαη κηα νκάδα, ηόζν πην πνιιέο κεηαβιεηέο απινπνηνύληαη. Οη νκάδεο 

κπνξνύλ λα πεξηιακβάλνπλ πιήζνο “1” πνπ κπνξεί λα εθθξαζηεί σο κηα δύλακε ηνπ 2 κόλν, 

δειαδή 20=1 (έλα “1” κόλν ηνπ), 21=2 (δεπγάξη), 22=4 (ηεηξάδα), 23=8 (νθηάδα), 24=16 

(δεθαεμάδα). Γελ επηηξέπνληαη νκάδεο πνπ απνηεινύληαη από 3, 5, 6, 7, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15 

από “1”.

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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7.    Αληίζηνηρα, ζε θάζε πεξίπησζε απινπνηείηαη πιήζνο κεηαβιεηώλ ίζν κε ην εθζέηε ηνπ 2 θάζε θνξά. 

Γειαδή, όηαλ έρνπκε έλα “1” κόλν ηνπ (20), δελ έρνπκε θακηά απινπνίεζε, όηαλ έρνπκε δεπγάξη (21) 

απινπνηείηαη κηα κεηαβιεηή, όηαλ έρνπκε ηεηξάδα (22) απινπνηνύληαη δπν κεηαβιεηέο θιπ.

8.    Σε θάζε νκάδα απινπνηνύληαη εθείλεο νη κεηαβιεηέο νη νπνίεο αιιάδνπλ ηηκή κέζα ζηελ ζπγθεθξηκέλε 

νκάδα (δει. πνπ ζηε κηα θπςέιε είλαη ζε θαλνληθή κνξθή θαη ζε άιιε είλαη ζε ζπκπιεξσκαηηθή κνξθή).

9.     Η ηειηθή απινπνηεκέλε ζπλάξηεζε είλαη ζηε κνξθή ινγηθνύ αζξνίζκαηνο ινγηθώλ γηλνκέλσλ ή/θαη 

αλεμάξηεησλ κεηαβιεηώλ θαη θάζε νκάδα αληηζηνηρεί ζε έλαλ όξν ζηελ ηειηθή απινπνηεκέλε 

ζπλάξηεζε.

10.   Κάζε νκάδα κπνξεί λα πεξηιακβάλεη “1” πνπ πεξηιακβάλνληαη θαη ζε άιιε νκάδα (θνηλά “1”), όκσο 

θάζε νκάδα πξέπεη λα πεξηιακβάλεη νπσζδήπνηε ηνπιάρηζηνλ έλα κε θνηλό “1”. Γελ πξέπεη δειαδή λα 

θηηάμνπκε νκάδα κε “1” πνπ όια αλήθνπλ θαη ζε άιιεο νκάδεο. Απηό ζπκθέξεη όηαλ ε ρξεζηκνπνίεζε 

θνηλώλ “1” ζε κηα νκάδα απινπνηεί επηπιένλ κεηαβιεηέο, δηαθνξεηηθά είλαη είλαη δηαδηθαζία ρσξίο 

όθεινο.

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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Παξάδεηγκα: 

Γηα ηελ πξνεγνύκελε ζπλάξηεζε, F(A,B,C) = Σ(3, 5, 6, 7) = A‟BC + AB‟C + ABC‟ + ABC, 

ζρεκαηίδνληαη ηξία δεπγάξηα.

θαη ε απινπνηεκέλε κνξθή ηεο ζπλάξηεζεο είλαη: F(A, B, C) = BC + AB + AC

Σην παξάδεηγκα απηό βιέπνπκε όηη, αλ δελ είρε ρξεζηκνπνηεζεί ην θνηλό “1”, ζα είρακε έλα ινγηθό 

γηλόκελν δπν κεηαβιεηώλ θαη δπν ινγηθά γηλόκελα ηξηώλ κεηαβιεηώλ (δει. ζηελ νκαδνπνίεζε ζα 

είρακε έλα δεπγάξη από “1” θαη δπν “1” κόλα ηνπο).

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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11.   Σηελ πεξίπησζε πνπ έρνπκε ζςνθήκερ αδιαθοπίαρ (αδηάθνξνπο όξνπο, πνπ ζπκβνιίδνληαη κε 

Χ ζηνλ πίλαθα αιήζεηαο), απηέο αληηκεησπίδνληαη κε ηέηνην ηξόπν (δειαδή ηηο ζεσξνύκε ζαλ “1” 

ή “0”), ώζηε λα πεηπραίλνπκε ην θαιύηεξν δπλαηό απνηέιεζκα νκαδνπνίεζεο, δειαδή ηηο 

ιηγόηεξεο ζε πιήζνο νκάδεο κε ηα πεξηζζόηεξα ζε πιήζνο “1” θαη “X” καδί. (Γελ είλαη 

ππνρξεσηηθό λα πάξνπκε όια ηα Χ ζαλ “1” ή όια ζαλ “0”. )

Παξάδεηγκα 11.1: 

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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1 0 1 1 F(A,B,C) = C + AB

1 1 0 1

1 1 1 1
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Παξάδεηγκα 11.2: 

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος
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A B C D F
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0 1 0 0 0 11 X X 0 0

0 1 0 1 1 10 1 0 1 1

0 1 1 0 1

0 1 1 1 1 F(A,B,C,D) = A'C + A'D + B'C + B'D'

1 0 0 0 1

1 0 0 1 0

1 0 1 0 1

1 0 1 1 1

1 1 0 0 X

1 1 0 1 X

1 1 1 0 0

1 1 1 1 0



Απλοποίηζη  Λογικών  ΢ςναπηήζεων με πίνακερ Karnaugh

ΤΕΙ Πάτρας, Τμήμα Ηλεκτρολογίας Καθ. Π. 
Βλαχόπουλος

28

 
ΠΑΡΑΓΔΙΓΜΑΣΑ 

F(A,B,C,D) = Σ(m0, m1, m2, m3, m9, m10, m11,  m12,  m13) = A’B’ + B’C + AC’D + ACD’ 
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F(A,B,C,D) = Σ(m0, m2, m4, m6, m10, m13) + X(7, 11, 15) = A’D’ +  ABD + AB’C 
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F(A,B,C,D) = Σ(m0, m2, m4, m6, m12, m13, m14) + X(7, 11, 15) = A’D’ + AB  
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